DiK UCGENIN KENARLARI ARASINDAKI iLISKi
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1.Giris: Dik ti¢genin kenarlar1 arasindaki iliskiyi yillar 6nce Pisagor(Pythagoras)
bulmustur. (1) Biz de onun buldugu kurallar ¢ercevesinde bu konuyu anlamaya calistyoruz.
Hem giinliik hayatta hem de ortaokul ve lisede matematik miifredatinda sik¢a karsilastigimiz
bu Pisagor teoremine farkli bir bakis acis1 getirerek var olan kenarlarina gore 6zel dik
ucgenlere yenilerini eklemek istiyoruz.

a. Amag:Kenarlarina gore 6zel tiggenlerden en bilindik olan1 3-4-5 tGc¢genidir.
Bunlardan baska en ¢ok kullanilan 5-12-13, 8-15-17, 7-24-25 olup digerleri de
nadir de olsa karsimiza ¢ikmaktadir. Bizim buradaki amacimiz belirli bir
kuralinin var olup olmadigini ya da bu sayilarin denenerek mi bulundugu
kesfetmektir.
2.YOntem: Pisagor bagintisi sayesinde elde edilecek 6zel liggenleri deneme yanilmayla
bulabiliriz ancak bulacagimiz kurali sayesinde temel matematik becerilerini kullanarak bir
denklem elde edecegiz.

3.Bulgular:

= a2+ b2 = c2

.

Pisagor teoreminin verilen sekliyle bilinen bazi 6zel iicgenleri yineleyelim.
32+4? =52 82+152 =172
52+122 =132 9%+402 = 412

724242 = 252 1124352 = 372 gibi...



a) Kuralin insa Edilmesi: Bu yazdiklarimizin i¢inden acaba nasil bir kural buluruz diye
diistintirken dikkatimizi ¢eken bir durum oldugunu fark ettik. (3-4-5), (8-15-17), (10-
24-26) , (12-35-37) gibi baz1 6zel tiggenlerin kenar uzunluklar1 arasinda 6zel bir iligki

var. Bu iliskiyi asagida agiklayalim.
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Yukarida elde ettigimiz bu diizene gore Pisagor teoremini uygulayalim.

X,k e N icin;

iizerinde toparlamaya calisirsak.

(2k)? + (x)* = (x+2)?
A2 + x> =x?>+4x + 4

4k? — 4 = 4x

k2~ 1 = x sonucu ortaya ¢cikmaktadir.
Elde ettigimiz sonuglara gore ; 2k,x,x+2 tiggenimizi k degiskenine gore tek bilinmeyen

Kuralini elde ederiz.

(2k) — (k> — 1) — (k*+ 1)

b. Kuralin Gegerliliginin Belirtilmesi: Yukarida elde ettigimiz kurala gore sik bilinmeyen
ozel liggenleri de kolayca ortaya ¢ikarmis oluyoruz.

keN ve k>2 i¢in;

k=2 i¢in
k=3 i¢in
k=4 i¢gin
k=5 i¢in
k=6 i¢gin
k=7 icin

4-3-5
6-8-10
8-15-17
10-24-26
12-35-37
14-48-50

—

Oriintii bu sekilde gitmektedir.



4. Sonug ve Tartisma:

KURAL:

2k

k2-1

Elde ettigimiz dik iiggende Pisagor Kurali’na goére kenarlari tamsayi olan 6zel
dik tiggenleri rahatlikla bulmus oluyoruz. Bu sayede Pisagor bagintisi ile ilgili birgok sorunun
cevabina kestirmeden ulastyoruz. Ayrica bu konu ile baglantili diger konulardan da karsimiza
¢ikan 6rnekler bulunmaktadir. Bu 6rneklerden bazilari da buldugumuz kuralla daha kolay
cozllebilmektedir.

Bu ¢alismadan da goriilecegi lizere dik tiggen kuralimiz birgok 6zel dik
iicgeni kesfetmeye katki saglamis ve farkli soru tiplerinde de yorumlarda bulunmayi
kolaylastirmistir.

5.Kaynaklar:
(1) https://tr.wikipedia.org/wiki/Pisagor



